Két tetésik altal kozbezart sz6g meghatarozasahoz

Az [ 1] miben érdekes szerkesztést és szogosszefliggésakantalmelyek
kivaldan alkalmasak két titik kozbezart szogének meghatarozasara.

Az ottani abrakat kicsit atalakitottuk, a mennyesébetijeleit azonban meghagytuk.
El6szor tekintsiik az 1. abrat!
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1. abra

Itt egy szimmetrikus, de nem egyformastedjlasokkal bird kontytét abrazoltunk,
vetlleteivel.

Adott: a, b, h

Keresett: a téisikok altal bezad szog.

A megoldas elslépéseként tudatositjuk, hogy az 1. abran a kitrexgge(ke)t a
feliinézeti képsikba forgatva abrazoltuk, a szimmiaetk megfeldlen eljarva.
Leolvashato, hogy

d0=0.+0; . (1)

A kozvetlen feladat tehat az ésas Sz0gek meghatarozasa.
Ezt kétféleképpen — szamitassal és szerkesztésselvégezzik.

Szamitdsos meqgoldas

Ehhez tekintstuk a 2. abrat is!



2. abra

A Geometriabdl tudjuk, hogy két sik hajlassz6gét dgtarozzuk meg, hogy a két sik
metszésvonalara nideges sikot allitunk, amely a két sikbdl kimetsyg eggy

egyenest, melyek kdzbezart szoge lesz a két dkskafge.

Jelen esetben az ésay hajlasu két sik metszésvonal@&él, melyre aM pontban
allitottuk a medleges metsisikot. A sikokbol kimetszett egyenesekfdd és aBM
egyenesek, melyek altal beza80°- nal kisebb szdg lesz a keresk#zdg.

Az ébréﬁzerint irhatjuk, hogy
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Majd az 1. és 2. abra alapjan@3 = célhosszratérbeli Pitagorasz tétellel
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Ismét az abrak szerint:
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Hasonloképpen (3),(5) és (6) - tal:

a
tgGGZBEE , (10)

innen (4) - gyel is:
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Majd (1), (9) és (12) - vel:

o 3] (3 oo (0

Ezzel eballt a keresetd = f (a,b, ) kifejezés.

Szerkesztéses megoldas

Ezt val6jaban az 1. és 2. 4brakkal mériglkészitettik — 3. abra.



3. dbra

A szerkesztés / mérés |épései az aladbbiak.

1. AzSCeél SC' fellilnézeti képén felvessziKrigoontot, tetsélegesen.

2. T - benSC’ - re meblegest allitunk, amely az ereszvonalakbdl kimedgA ésB
pontokat.

3. Az SC’C derékszotg haromszoget a3C’ befogdja korul leddntjiuk a feltlnézeti
képsikba, amivel 8&ll azSC’( C )haromszdg.

4. AT pontbdl medlegest allitunk as( C )oldalra, amivel éall az[ M ] pont.

5. Megrajzoljuk ar kézéppontdT[ M ] sugaru kort, amely gzZM ) pontban metszi az
SC’ egyenest.

6. Az( M) pontot 6sszekoétjik ax és aB pontokkal, amivel éalinak a keresett
as=A(M)Sésag= B( M )S eredmény - szogek.

7. A két eredmeény - sz0g 6sszegét szogaademerjuk, igy kapjuk a végeredmeényt.

A szerkesztés indoklasat feltétlenll veégezze €laaso, a 2. és a 3. abra alapjan!

M1. [ 1] - ben még igazolas nélkil megadjak ablil&épleteket is:
cosa, = cost, [Isi, }

CosO = cosx, [Isim , (14)
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Most ( 14 ) igazolasat mutatjuk be, azodtgplet esetére.
El6szor ( 14 / 1) bal oldalat alakitjuk at ( 8 ) ¥.ca
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Most ( 14 /1) jobb oldalaval dolgozunk, ( 6 t4i®felhasznalva:
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Minthogy ( 15) és ( 16 ) jobb oldalai megegyezriglg,bal oldalaik is, vagyis
(14 /1) érvényes. Hasonloan eljarva belathdtjidk / 2 ) érvényességét is.



tay.

M2. A figyelmes Olvasonak a (2) és ( 3 ) képlasrkeBsek lehetnek. Ez nem a

véletlen niive; ugyanis egy korabbi dolgozatunkban — melyneieci

Az 6tsz6g keresztmetséetiszarufa keresztmetszetének kialakitasardiasonlo

alaku képletek alltak &l

Az ottani és az itteni abrakat egybevetve bizorsgigjekre, kapjuk, hogy

Yy, =90 —a; ,
Y, =90 -ag ,
g =0, ,
g, =0, .

Az ottani (1) képlettel és az itteni ( *) - gal:
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ag - ra is alkalmazva egy teljesen hasonlé levezdbésithatjuk, hogy a régebbi és az

Ujabb képletek megésitik egymast.
M3. Most nézziink egy szampéldat, az 1. és a 3.atdataival!

Adott:

a=2,00 (m);
b=3,00 (m) ;
h=2,00 (m) .

Keresetts.

Megoldas:
a.) Szamitassal, a ( 13 ) képlettel és (A) - ¥aj;,,[1126,0
b.) Szerkesztéssel / szégmereéssel: 0. 125 .

Latjuk, hogy a kétféle aton nyert eredmény jol egilye
Természetesen a szamitott eredmeény a pontosabb.

(A)
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